100 zadan na 100-lecie odzyskania przez Polske niepodleglosci
Zadania konkursowe - etap VI - 8 stycznia 2019

Zadanie 1. Wyznaczy¢ wszystkie pary liczb catkowitych dodatnich (a,b) takie, ze
a? + b? jest liczba pierwsza i 2ab jest kwadratem liczby natualnej.

Zadanie 2. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R — R takie, ze dla dowolnych
x,y, € R zachodzi rownos¢ f(x)f(y) = f(z —y).

Zadanie 3. Znale7¢ najwicksza mozliwa wartos¢ liczby (23 +1)(y3 + 1), jedli z,y sa
liczbami rzeczywistymi takimi, ze x +y = 1.

Zadanie 4. Liczbe 1918 przedstaw w postaci sumy liczb naturalnych, zeby iloczn
byt najwiekszy z mozliwych.

Zadanie 5. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla ktorych kazda z liczb p? + 2,
p® + 2, p* + 2 jest liczby pierwsza.

Zadanie 6. ZnajdZ najmiejsza liczbe naturalng n taka, ze liczby n +3 1 n — 100
byty kwadratami liczb naturalnych.

Zadanie 7. Fukcja liniowa f okreslona dla wszystkich liczb rzeczyistych spelnia
warunek f(2010) + f(1) = 2. Oblicz warto$¢ wyrazenia
fO)+ f(1)+ ...+ f(2010) + f(2011).

Zadanie 8. Dwusieczne katow wewnetrznych przy wierzchotkach B i C' tréjkata
ABC przecinaja boki AC i BC' w punkach B; i (. Srodek okregu opisanego na
trojkacie C1C By lezy a prostej AB. Wyznacz miare kata ABC.

: 2 2 2
Zadanle 9. Wyznacz sume 1923 + 9312 + ...+ 2011.2012.2013 °

Zadanie 10. Rozwiaz rownanie [z] - {z} = .

Rozwigzania nalezy wystaé¢ do 12 stycznia do godziny 24:00 na adres
konkurs@awera.pl

Powodzenia ;)
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