
100 zada« na 100-lecie odzyskania przez Polsk¦ niepodlegªo±ci

Zadania konkursowe - etap VI - 8 stycznia 2019

Zadanie 1. Wyznaczy¢ wszystkie pary liczb caªkowitych dodatnich (a, b) takie, »e
a2 + b2 jest liczb¡ pierwsz¡ i 2ab jest kwadratem liczby natualnej.

Zadanie 2. Wyznaczy¢ wszystkie funkcje f : R → R takie, »e dla dowolnych
x, y,∈ R zachodzi równo±¢ f(x)f(y) = f(x− y).

Zadanie 3. Znale¹¢ najwi¦ksz¡ mo»liw¡ warto±¢ liczby (x3+1)(y3+1), je±li x, y s¡
liczbami rzeczywistymi takimi, »e x+ y = 1.

Zadanie 4. Liczb¦ 1918 przedstaw w postaci sumy liczb naturalnych, »eby iloczn
byª najwi¦kszy z mo»liwych.

Zadanie 5. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze p, dla których ka»da z liczb p2 + 2,
p3 + 2, p4 + 2 jest liczb¡ pierwsz¡.

Zadanie 6. Znajd¹ najmiejsz¡ liczb¦ naturaln¡ n tak¡, »e liczby n + 3 i n − 100
byªy kwadratami liczb naturalnych.

Zadanie 7. Fukcja liniowa f okre±lona dla wszystkich liczb rzeczyistych speªnia
warunek f(2010) + f(1) = 2. Oblicz warto±¢ wyra»enia
f(0) + f(1) + ...+ f(2010) + f(2011).

Zadanie 8. Dwusieczne k¡tów wewn¦trznych przy wierzchoªkach B i C trójk¡ta
ABC przecinaj¡ boki AC i BC w punkach B1 i C1. �rodek okr¦gu opisanego na
trójk¡cie C1CB1 le»y a prostej AB. Wyznacz miar¦ k¡ta ABC.

Zadanie 9. Wyznacz sum¦ 2
1·2·3 +

2
2·3·4 + ...+ 2

2011·2012·2013 .

Zadanie 10. Rozwi¡» równanie [x] · {x} = x.

Rozwi¡zania nale»y wysªa¢ do 12 stycznia do godziny 24:00 na adres

konkurs@awera.pl
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