100 zadan na 100-lecie odzyskania przez Polske niepodleglosci
Zadania konkursowe - etap VII - 15 stycznia 2019

Zadanie 1. Rozwazamy szescienng kostke, ktora na kazdej ze swoich $cian ma napi-
sang dodatnig liczbe catkowitag. Wiadomo, ze na trzech Sciankach majacych wspolny
wierzchotek znajduja sie liczby: 6,9, 12. Dodatkowo spetniony jest warunek, ze ilo-
czyn liczb na przeciwleglych Sciankach jest staly (tzn. taki sam kazdej pary Scianek).
Wyznacz najmniejszg mozliwg sume wszystkich liczb napisanych na kostce.

Zadanie 2. Znajdz wszystkie liczby pierwsze postaci 22"+2 + 1 dla n calkowitych
dodatnich.

Zadanie 3. Wykaz, ze liczba 3! + 32 + 33 + ... 4 32018 32919 jest podzielna przez 13.

Zadanie 4. Rozwiaz uktad réwnan

r+y+z =3
?+yt 22 =3
Y’ +2° =3

Zadanie 5. Dany jest trojkat ABC o polu P. Na bokach AB i BC obrano, odpo-
wiednio, punkty K i L tak, ze |AK|: |BK|=2:5oraz |CL|: |BL| = 3: 4. Odcinki
AL i CK przecinaja sie w punkcie M. Oblicz pole trojkata AC'M.

Zadanie 6. Rozwiaz nierownosé (z — 2)%" —60°+92% 6048 ~

Zadanie 7. Dany jest prostokat ABC' D, w ktorym stosunek dtugosci bokéw wynosi
3 : 1. Dluzszy bok AB podzielono na trzy réwne czeéci punktami E i F tak, ze
|AE| = |EF| = |FB| = %\AB\. Oblicz sume |ZDEA| + |£DFA| + |£DBA|.

Zadanie 8. Zapisz liczbe 2019 w postaci sumy kolejnych liczb naturalnych. Znajdz
wszystkie rozwigzania.

Zadanie 9. Znajdz wszystkie z € (0, 27) spetniajace warunek
2cosz < |1+ sin2r — /1 — sin2x| < /2.

Zadanie 10. W szescian o krawedzi a wpisana jest kula styczna jednoczesnie do
wszystkich jego krawedzi. Z szcze$cianu wystaja fragmenty tej kuli. Oblicz pole po-
wierzchni i objetosc¢ tej bryty.

Rozwigzania nalezy wyslaé do 19 stycznia do godziny 24:00 na adres
konkurs@awera.pl
Powodzenia ;)
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