
100 zada« na 100-lecie odzyskania przez Polsk¦ niepodlegªo±ci

Zadania konkursowe - etap V - 18 grudnia 2018

Zadanie 1. Dany jest trójk¡t ABC, w którym poprowadzono ±rodkow¡ CK. Na-

st¦pnie poprowadzono prost¡ z wierzchoªka A, która przeci¦ªa bok BC w punkcie

L. Wyznacz stosunek |BL| : |BC|, wiedz¡c, »e prosta AL przeci¦ªa ±rodkow¡ CK w

punkcie P tak, »e |CP | : |PK| = 7 : 2.

Zadanie 2. Oblicz
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Zadanie 3. Rozwi¡» równanie (x+ 2015)(x+ 2017)(x+ 2019)(x+ 2021) + 16 = 0.

Zadanie 4. Wyznacz najmniejsz¡ dodatni¡ liczb¦ caªkowit¡ n, dla której liczba

1918n+ 1919n+ 1920n+ ...+ 2018n jest kwadratem liczby caªkowitej.

Zadanie 5. Dany jest czworok¡t wypukªy ABCD. Znajd¹ dªugo±¢ odcinka BD,

wiedz¡c, »e |AB| = |BC| = 4, |∠ABC| = 100◦, |∠CDA| = 130◦.

Zadanie 6. Niech x, y, z b¦d¡ liczbami naturalnymi dodatnimi. Znajd¹ wszystkie

rozwi¡zania równania 2x + 2y = 6z.

Zadanie 7. Niech m i k b¦d¡ liczbami naturalnymi. Ile jest równa«, z niewiadom¡

x, postaci x2 −mx+ k = 0, których pierwiastki s¡ mniejsze od 8?

Zadanie 8. Oblicz
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Zadanie 9. Rozwi¡» równanie sin2x+ 2 = (1 + cos2x)(sinx+ cosx).

Zadanie 10. Wyznacz wszystkie funkcje f : R → R, które dla ka»dej liczby rze-

czywsitej x speªniaj¡ równanie xf(x) + f(1− x) = 2.

Rozwi¡zania nale»y wysªa¢ do 22 grudnia do godziny 24:00 na adres

konkurs@awera.pl
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